
數學的浪漫與
魔術的邏輯 文／林壽福、吳如皓 

1.真情告白

這篇文章要談的是一個適合在情人

節表演的數學魔術 。標題故意把「數學

的邏輯特色」與「魔術的浪漫情調」兩

者顛倒來寫 。這正是數學魔術特別的地

方 ：拿下了數學嚴肅的面具 ，卻又把清

晰的思考融入了魔術的設計裡 。

接下來我們就進入魔術的部分 ，右邊

有一個神奇的表格 。可以把這個表格畫

在小卡片上 ，表演給心中愛慕的對象 。

請對方在右圖 4×4 的方陣中選出四個

數 ，要求計算這四個數的總和 。選取數

字的規則為 ：在此 16 個數中任選出第

一個數 ，然後把和第一個數同行同列的

其他數都劃掉 ；再從剩下的九個數中任

 1 

數學的浪漫與魔術的邏輯 

林壽福˙吳如皓 / 臺北市興雅國中 
一、真情告白 
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拿下了數學嚴肅的面具，卻又把清晰的思考融入了魔術的設計裡。 
 

接下來我們就進入魔術的部分，右邊有一個神奇的
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再把和第二個數同行同列的其他數都劃掉；接著從剩下

的四個數中任選出第三個數，然後再把和第三個數同行

同列的數都劃掉；並選取最後剩下的那個數。將所選的四個數字加起來，便能看

到藏在表格裡的秘密。 
 
例如：選出 132、130、106、152這四個數，把它們加起來，將會得到 520（我
愛你）。 
 
二、為愛加溫 

如果對方覺得不相信，沒關係，右邊還有一個神奇

的表格。可以把這個表格畫在小卡片上，表演給心中愛

慕的對象。請對方在右圖 4×4的方陣中選出四個數，要
求計算這四個數的總和。選取數字的規則為：在此 16個
數中任選出第一個數，然後把和第一個數同行同列的其

他數都劃掉；再從剩下的九個數中任選出第二個數，然

後再把和第二個數同行同列的其他數都劃掉；接著從剩

下的四個數中任選出第三個數，然後再把和第三個數同

行同列的數都劃掉；並選取最後剩下的那個數。這樣子又選出了四個數字。 
 
例如：選出 65、13、28、22這四個數。對方心想，這次加起來一定沒有 520，
看你怎麼辦？這時，請對方把這四個數乘起來。答案揭曉～，藏在表格背後的祕

密心事再度浮現：520520（我愛你我愛你）。 
底下談談這兩個表格的設計。如何看透這兩個表格之中數字和數字之間的關

係呢？在盲目地尋找規律之前，不妨先再次把操作的過程弄清楚，這樣才能更明
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選出第二個數 ，然後再把和第二個數同

行同列的其他數都劃掉 ；接著從剩下的

四個數中任選出第三個數 ，然後再把和

第三個數同行同列的數都劃掉 ；並選取

最後剩下的那個數 。將所選的四個數字

加起來 ，便能看到藏在表格裡的秘密 。

例 如 ：選 出 132 、130 、106 、152 這

四個數 ，把它們加起來 ，將會得到 520

（我愛你）。

2.為愛加溫

如果對方覺得不相信 ，沒關係 ，上方

還有一個神奇的表格 。可以把這個表格

畫在小卡片上 ，表演給心中愛慕的對

象 。請對方在上圖 4×4 的方陣中選出

四個數 ，要求計算這四個數的總和 。選

取數字的規則為 ：在此 16 個數中任選

出第一個數 ，然後把和第一個數同行同

列的其他數都劃掉 ；再從剩下的九個數

中任選出第二個數 ，然後再把和第二個

數同行同列的其他數都劃掉 ；接著從剩

下的四個數中任選出第三個數 ，然後再

把和第三個數同行同列的數都劃掉 ；並

選取最後剩下的那個數 。這樣子又選出

了四個數字 。

例如 ：選出 65 、13 、28 、22 這四個

數 。對方心想 ，這次加起來一定沒有

520 ，看你怎麼辦？這時 ，請對方把這

四個數乘起來 。答案揭曉～ ，藏在表格

背後的祕密心事再度浮現 ：520520（我

愛你我愛你）。

底下談談這兩個表格的設計 。如何看

透這兩個表格之中數字和數字之間的關

係呢？在盲目地尋找規律之前 ，不妨先

再次把操作的過程弄清楚 ，這樣才能更

明白想處理的問題是什麼 。

3.浪漫中的邏輯

依照此魔術所設定的選取過程可知 ，

所選取的數不可能會同行同列 ，也就是

所選取的這四個數會分佈在不同的四

行 、不同的四列 。換言之 ，每一列都會

選到一個數 、每一行也都會選到一個

數 。關鍵就是這不同行不同列的四個數

字 ，加起來一定會是定值 ，這要如何做

到？有一個取巧的方法是 ，抄襲原表格

的數 ( 保證四數相加的結果會是定值

520) ，再把原表格的第一行都加 1 ，這

樣最後選出來的四個數字一定有一個數

字會多 1 ，所以總和也會多 1 ，也就變

成 521 。
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並且回頭再仔細觀察一下原表格 ，會

發現行與行之間 ，以及列與列之間都有

等差的關係 。例如 ：以第一行為準 ，第

二行的數都比第一行多 9 ，第三行都比

第一行多 15 ，第四行都又比第一行多

20 ；這個規則也適用在列與列之間 ，以

第一列為準 ，第二列比第一列多 39 ，

第三列比第一列多 21 ，第四列又比第

一列多 52 。數感好的讀者可能會問 ，

是否能玩這個魔術的表格一定須滿足

這個等差關係呢？其實 ，使用簡單的代

數方法即可證明 ，請參附註一 。

綜合以上兩種想法 ，任一行 ( 或任

一列 ) 同加一個數 ，最後四數之和也

會是定值 。因此只要從全部都是 0 的

表格開始 ( 保證四數相加的結果會是

定值 0) ，然後在每一行與每一列各自

同加某一個數 ，就能做出這樣的神奇

表格 。例如 ：從表格中最小的一個數

91 開始 ，由小而大依序為 91 、100 、

106 、111 、…… ，我們用逐漸累加的

方式 ，先將第一列的數累加到 91 ，接

著再將第二行的數累加到 100 ，依此

類推…… ，累加下去 ，就可以看出整

個表格構造的端倪 。操作如下表 ，這

樣最後四數相加的結果就會從 0 變成

「0+9+15+20+91+130+112+143」，也就

是 520 。一般化的表格如右下表 ：
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這樣最後四數相加的結果就會從 0變成「0+9+15+20+91 +130+112+143」，也就
是 520。一般化的表格如右下表： 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

這樣最後選出的四數相加結果都會是「A+B+C+D+E+F+G+H」。因此，只要任意
找 8個數，讓它們的總和為 520，就可以完成這個神奇的魔術。 
 
四、真愛不變 
乘法的表格原理一致。每一行(或每一列)同乘一個數，最後四個數的乘積依

然會是定值。所以一開始先抓取一個全部都是 1的表格(保證四數相乘的結果會
是定值 1)，然後在每一行與每一列各自同乘某一個數，就能做出這樣的神奇表格。

  +9 +15  

+91 91 100 106 91 

 0 9 15 0 

 0 9 15 0 

 0 9 15 0 

  +9 +15 +20 

+91 91 100 106 111 

 0 9 15 20 

 0 9 15 20 

 0 9 15 20 

 +0 +9 +15 +20 

+91 91 100 106 111 

+130 130 139 145 150 

+112 112 121 127 132 

+143 143 152 158 163 

 +0 +9 +15 +20 

+91 0 0 0 0 

+130 0 0 0 0 

+112 0 0 0 0 

+143 0 0 0 0 

 E F G H 

A A+E A+F A+G A+H 

B B+E B+F B+G B+H 

C C+E C+F C+G C+H 

D D+E D+F D+G D+H 
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白想處理的問題是什麼。 
 
三、浪漫中的邏輯 

依照此魔術所設定的選取過程可知，所選取的數不可能會同行同列，也就是

所選取的這四個數會分佈在不同的四行、不同的四列。換言之，每一列都會選到

一個數、每一行也都會選到一個數。關鍵就是這不同行不同列的四個數字，加起

來一定會是定值，這要如何做到？有一個取巧的方法是，抄襲原表格的數(保證
四數相加的結果會是定值 520)，再把原表格的第一行都加 1，這樣最後選出來的
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數感好的讀者可能會問，是否能玩這個魔術的表格一定須滿足這個等差關係呢？

其實，使用簡單的代數方法即可證明，請參附註一。 
 
綜合以上兩種想法，任一行(或任一列)同加一個數，最後四數之和也會是定

值。因此只要從全部都是 0的表格開始(保證四數相加的結果會是定值 0)，然後
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依此類推……，累加下去，就可以看出整個表格構造的端倪。操作如下表： 
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等差的關係。例如：以第一行為準，第二行的數都比第一行多 9，第三行都比第
一行多 15，第四行都又比第一行多 20；這個規則也適用在列與列之間，以第一
列為準，第二列比第一列多 39，第三列比第一列多 21，第四列又比第一列多 52。
數感好的讀者可能會問，是否能玩這個魔術的表格一定須滿足這個等差關係呢？

其實，使用簡單的代數方法即可證明，請參附註一。 
 
綜合以上兩種想法，任一行(或任一列)同加一個數，最後四數之和也會是定

值。因此只要從全部都是 0的表格開始(保證四數相加的結果會是定值 0)，然後
在每一行與每一列各自同加某一個數，就能做出這樣的神奇表格。例如：從表格

中最小的一個數 91開始，由小而大依序為 91、100、106、111、……，我們用
逐漸累加的方式，先將第一列的數累加到 91，接著再將第二行的數累加到 100，
依此類推……，累加下去，就可以看出整個表格構造的端倪。操作如下表： 
 
 

 
 
 
 

     

+91 91 91 91 91 

 0 0 0 0 

 0 0 0 0 

 0 0 0 0 

  +9   

+91 91 100 91 91 

 0 9 0 0 

 0 9 0 0 

 0 9 0 0 

0 0 0 0 

0 0 0 0 

0 0 0 0 

0 0 0 0 

 3 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
這樣最後四數相加的結果就會從 0變成「0+9+15+20+91 +130+112+143」，也就
是 520。一般化的表格如右下表： 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

這樣最後選出的四數相加結果都會是「A+B+C+D+E+F+G+H」。因此，只要任意
找 8個數，讓它們的總和為 520，就可以完成這個神奇的魔術。 
 
四、真愛不變 
乘法的表格原理一致。每一行(或每一列)同乘一個數，最後四個數的乘積依

然會是定值。所以一開始先抓取一個全部都是 1的表格(保證四數相乘的結果會
是定值 1)，然後在每一行與每一列各自同乘某一個數，就能做出這樣的神奇表格。

  +9 +15  

+91 91 100 106 91 

 0 9 15 0 

 0 9 15 0 

 0 9 15 0 

  +9 +15 +20 

+91 91 100 106 111 

 0 9 15 20 

 0 9 15 20 

 0 9 15 20 

 +0 +9 +15 +20 

+91 91 100 106 111 

+130 130 139 145 150 

+112 112 121 127 132 

+143 143 152 158 163 

 +0 +9 +15 +20 

+91 0 0 0 0 

+130 0 0 0 0 

+112 0 0 0 0 

+143 0 0 0 0 

 E F G H 

A A+E A+F A+G A+H 

B B+E B+F B+G B+H 

C C+E C+F C+G C+H 

D D+E D+F D+G D+H 
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這樣最後選出的四數相加結果都會

是「A+B+C+D+E+F+G+H」。因此 ，只要

任意找 8 個數 ，讓它們的總和為 520 ，

就可以完成這個神奇的魔術 。

4.真愛不變

乘法的表格原理一致 。每一行 ( 或每

一列 ) 同乘一個數 ，最後四個數的乘積

依然會是定值 。所以一開始先抓取一個

全部都是 1的表格 (保證四數相乘的結

果會是定值 1) ，然後在每一行與每一

列各自同乘某一個數 ，就能做出這樣的

神奇表格 。操作如下表 ：

這樣最後四數相乘的結果就會從 1變

成「13×1×4×11×2×5×13×7」 也

就是 520520 。一般化的表格如下表 ：

 4 

操作如下表： 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

 
這樣最後四數相乘的結果就會從 1變成「13×1×4×11×2×5×13×7」也就是 520520。
一般化的表格如下表： 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

這樣最後選出的四數相乘結果都會是「A×B×C×D×E×F×G×H」。因此，只要任意
找 8個數，讓它們的乘積為 520520，就可以完成這個神奇的魔術。 
 
五、創意無限 
發揮創意，請讀者試著自己設計一個 5×5的表格，使它透過上述操作（加法

和乘法）後，可以得到結果 1314(一生一世)（參附註二）。 
 
這個魔術的推廣，還可以根據觀眾的心智年齡——透過表格格數（3×3、4×4、

5×5、……）的增減和數字大小的變化——，來調整難易度。例如針對低年級的
小朋友，可以使用小一點的數（1～8），以及使用 3×3表格，製作一張魔術卡。
如果小朋友的爺爺或外公快要過 70歲生日了，也可以教導他們製作一張和或積
為 70的魔術卡，這樣肯定會讓爺爺或外公開心的……。也可以和英文的教學相
結合，讓學生熟悉數字的英文拼寫。例如製作一張魔術卡如下，老師可以寫一張

小紙條預測結果：一百億（10 000 000 000）ten thousand million。然後讓學生在
不同行不同列選出三個數相乘（請學生把該數有幾個零數清楚）起來，並要求學

生把結果拼讀出來，有趣吧！ 

 ×7 ×5 ×13 ×2 

×13 1 1 1 1 

×1 1 1 1 1 

×4 1 1 1 1 

×11 1 1 1 1 

91 65 169 26 

7 5 13 2 

28 20 52 8 

77 55 143 22 

 E F G H 

A A×E A×F A×G A×H 

B B×E B×F B×G B×H 

C C×E C×F C×G C×H 

D D×E D×F D×G D×H 

 4 

操作如下表： 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

 
這樣最後四數相乘的結果就會從 1變成「13×1×4×11×2×5×13×7」也就是 520520。
一般化的表格如下表： 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

這樣最後選出的四數相乘結果都會是「A×B×C×D×E×F×G×H」。因此，只要任意
找 8個數，讓它們的乘積為 520520，就可以完成這個神奇的魔術。 
 
五、創意無限 
發揮創意，請讀者試著自己設計一個 5×5的表格，使它透過上述操作（加法

和乘法）後，可以得到結果 1314(一生一世)（參附註二）。 
 
這個魔術的推廣，還可以根據觀眾的心智年齡——透過表格格數（3×3、4×4、

5×5、……）的增減和數字大小的變化——，來調整難易度。例如針對低年級的
小朋友，可以使用小一點的數（1～8），以及使用 3×3表格，製作一張魔術卡。
如果小朋友的爺爺或外公快要過 70歲生日了，也可以教導他們製作一張和或積
為 70的魔術卡，這樣肯定會讓爺爺或外公開心的……。也可以和英文的教學相
結合，讓學生熟悉數字的英文拼寫。例如製作一張魔術卡如下，老師可以寫一張

小紙條預測結果：一百億（10 000 000 000）ten thousand million。然後讓學生在
不同行不同列選出三個數相乘（請學生把該數有幾個零數清楚）起來，並要求學

生把結果拼讀出來，有趣吧！ 

 ×7 ×5 ×13 ×2 

×13 1 1 1 1 

×1 1 1 1 1 

×4 1 1 1 1 

×11 1 1 1 1 

91 65 169 26 

7 5 13 2 

28 20 52 8 

77 55 143 22 

 E F G H 

A A×E A×F A×G A×H 

B B×E B×F B×G B×H 

C C×E C×F C×G C×H 

D D×E D×F D×G D×H 
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這樣最後四數相加的結果就會從 0變成「0+9+15+20+91 +130+112+143」，也就
是 520。一般化的表格如右下表： 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

這樣最後選出的四數相加結果都會是「A+B+C+D+E+F+G+H」。因此，只要任意
找 8個數，讓它們的總和為 520，就可以完成這個神奇的魔術。 
 
四、真愛不變 
乘法的表格原理一致。每一行(或每一列)同乘一個數，最後四個數的乘積依

然會是定值。所以一開始先抓取一個全部都是 1的表格(保證四數相乘的結果會
是定值 1)，然後在每一行與每一列各自同乘某一個數，就能做出這樣的神奇表格。

  +9 +15  

+91 91 100 106 91 

 0 9 15 0 

 0 9 15 0 

 0 9 15 0 

  +9 +15 +20 

+91 91 100 106 111 

 0 9 15 20 

 0 9 15 20 

 0 9 15 20 

 +0 +9 +15 +20 

+91 91 100 106 111 

+130 130 139 145 150 

+112 112 121 127 132 

+143 143 152 158 163 

 +0 +9 +15 +20 

+91 0 0 0 0 

+130 0 0 0 0 

+112 0 0 0 0 

+143 0 0 0 0 

 E F G H 

A A+E A+F A+G A+H 

B B+E B+F B+G B+H 

C C+E C+F C+G C+H 

D D+E D+F D+G D+H 

 3 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
這樣最後四數相加的結果就會從 0變成「0+9+15+20+91 +130+112+143」，也就
是 520。一般化的表格如右下表： 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

這樣最後選出的四數相加結果都會是「A+B+C+D+E+F+G+H」。因此，只要任意
找 8個數，讓它們的總和為 520，就可以完成這個神奇的魔術。 
 
四、真愛不變 
乘法的表格原理一致。每一行(或每一列)同乘一個數，最後四個數的乘積依

然會是定值。所以一開始先抓取一個全部都是 1的表格(保證四數相乘的結果會
是定值 1)，然後在每一行與每一列各自同乘某一個數，就能做出這樣的神奇表格。

  +9 +15  

+91 91 100 106 91 

 0 9 15 0 

 0 9 15 0 

 0 9 15 0 

  +9 +15 +20 

+91 91 100 106 111 

 0 9 15 20 

 0 9 15 20 

 0 9 15 20 

 +0 +9 +15 +20 

+91 91 100 106 111 

+130 130 139 145 150 

+112 112 121 127 132 

+143 143 152 158 163 

 +0 +9 +15 +20 

+91 0 0 0 0 

+130 0 0 0 0 

+112 0 0 0 0 

+143 0 0 0 0 

 E F G H 

A A+E A+F A+G A+H 

B B+E B+F B+G B+H 

C C+E C+F C+G C+H 

D D+E D+F D+G D+H 

 4 

操作如下表： 
 
 

 
 
 
 
 
 
 

 
這樣最後四數相乘的結果就會從 1變成「13×1×4×11×2×5×13×7」也就是 520520。
一般化的表格如下表： 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

這樣最後選出的四數相乘結果都會是「A×B×C×D×E×F×G×H」。因此，只要任意
找 8個數，讓它們的乘積為 520520，就可以完成這個神奇的魔術。 
 
五、創意無限 
發揮創意，請讀者試著自己設計一個 5×5的表格，使它透過上述操作（加法

和乘法）後，可以得到結果 1314(一生一世)（參附註二）。 
 
這個魔術的推廣，還可以根據觀眾的心智年齡——透過表格格數（3×3、4×4、

5×5、……）的增減和數字大小的變化——，來調整難易度。例如針對低年級的
小朋友，可以使用小一點的數（1～8），以及使用 3×3表格，製作一張魔術卡。
如果小朋友的爺爺或外公快要過 70歲生日了，也可以教導他們製作一張和或積
為 70的魔術卡，這樣肯定會讓爺爺或外公開心的……。也可以和英文的教學相
結合，讓學生熟悉數字的英文拼寫。例如製作一張魔術卡如下，老師可以寫一張

小紙條預測結果：一百億（10 000 000 000）ten thousand million。然後讓學生在
不同行不同列選出三個數相乘（請學生把該數有幾個零數清楚）起來，並要求學

生把結果拼讀出來，有趣吧！ 

 ×7 ×5 ×13 ×2 

×13 1 1 1 1 

×1 1 1 1 1 

×4 1 1 1 1 

×11 1 1 1 1 

91 65 169 26 

7 5 13 2 

28 20 52 8 

77 55 143 22 

 E F G H 

A A×E A×F A×G A×H 

B B×E B×F B×G B×H 

C C×E C×F C×G C×H 

D D×E D×F D×G D×H 
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6.月曆銘心

另外 ，還有一個玩法 ，事先準備好一

份月曆 ，讓觀眾在整份月曆中任意挑選

一個 4×4 的方陣 ，把這 16 個數圈起

來 。例如下表所示 ，觀眾選了月曆上以

4 開頭的方陣 。這時表演者就在紙條上

寫下預言「64」，再將預言紙摺好 。

然後和上述的魔術規則一樣 ，請觀眾

在第一列中任選一個數 ，例如 6 ，接著

劃去這個數所在行與列的各個數 ；再

在第二列剩下的數中任選一個數 ，例如

11 ，同樣劃去這個數所在行與列的各個

數 ；再在第三列 、第四列進行同樣的活

 5 

 
 
 
 
 
六、月曆銘心 

另外，還有一個玩法，事先準備好一份月曆，讓觀眾在整份月曆中任意挑選

一個 4×4的方陣，把這 16個數圈起來。例如左下表所示，觀眾選了月曆上以 4
開頭的方陣。這時表演者就在紙條上寫下預言「64」，再將預言紙摺好。 

 

 

 

 

 

 

然後和上述的魔術規則一樣，請觀眾在第一列中任選一個數，例如 6，接著劃去
這個數所在行與列的各個數；再在第二列剩下的數中任選一個數，例如 11，同
樣劃去這個數所在行與列的各個數；再在第三列、第四列進行同樣的活動，例如

選出 19、28。請觀眾把這四個數相加起來得：6+11+19+28=64。於是表演者把寫
好的紙條拿出來核對，完成精彩的預言術！ 
 月曆的原理和上面雷同。其構造可以統合為下表，看得出來不管怎麼選，只

要在不同行不同列選出四個數，其總和永遠保持為 4X+48。因此，當觀眾一開始
把 4×4方陣的 16個數圈選好後，表演者瞄到左上角第一個數 X，僅需將它乘以
4，再加上 48即可。 
 
 
 
 
 
 
 
 
綜合本篇設計內容，筆者在推理過程中，運用了特殊化、一般化、類比和連

結等解題方法，而實際教學時我們也鼓勵老師能盡量提供機會讓學生們猜想，以

及經歷探究發現的過程，這些都是數學教學中最富有魅力的部分。牛頓說：「沒

one ten one thousand 
one hundred one thousand one hundred thousand 
ten thousand one hundred thousand ten million 

日 一 二 三 四 五 六 

    1 2 3 

4 5 6 7 8 9 10 

11 12 13 14 15 16 17 
18 19 20 21 22 23 24 

25 26 27 28 29 30 31 

4 5 6 7 

11 12 13 14 

18 19 20 21 

25 26 27 28 

X X+1 X+2 X+3 

X+7 X+8 X+9 X+10 

X+14 X+15 X+16 X+17 

X+21 X+22 X+23 X+24 

 

 5 

 
 
 
 
 
六、月曆銘心 

另外，還有一個玩法，事先準備好一份月曆，讓觀眾在整份月曆中任意挑選

一個 4×4的方陣，把這 16個數圈起來。例如左下表所示，觀眾選了月曆上以 4
開頭的方陣。這時表演者就在紙條上寫下預言「64」，再將預言紙摺好。 

 

 

 

 

 

 

然後和上述的魔術規則一樣，請觀眾在第一列中任選一個數，例如 6，接著劃去
這個數所在行與列的各個數；再在第二列剩下的數中任選一個數，例如 11，同
樣劃去這個數所在行與列的各個數；再在第三列、第四列進行同樣的活動，例如

選出 19、28。請觀眾把這四個數相加起來得：6+11+19+28=64。於是表演者把寫
好的紙條拿出來核對，完成精彩的預言術！ 
 月曆的原理和上面雷同。其構造可以統合為下表，看得出來不管怎麼選，只

要在不同行不同列選出四個數，其總和永遠保持為 4X+48。因此，當觀眾一開始
把 4×4方陣的 16個數圈選好後，表演者瞄到左上角第一個數 X，僅需將它乘以
4，再加上 48即可。 
 
 
 
 
 
 
 
 
綜合本篇設計內容，筆者在推理過程中，運用了特殊化、一般化、類比和連

結等解題方法，而實際教學時我們也鼓勵老師能盡量提供機會讓學生們猜想，以

及經歷探究發現的過程，這些都是數學教學中最富有魅力的部分。牛頓說：「沒

one ten one thousand 
one hundred one thousand one hundred thousand 
ten thousand one hundred thousand ten million 

日 一 二 三 四 五 六 

    1 2 3 

4 5 6 7 8 9 10 

11 12 13 14 15 16 17 
18 19 20 21 22 23 24 

25 26 27 28 29 30 31 

4 5 6 7 

11 12 13 14 

18 19 20 21 

25 26 27 28 

X X+1 X+2 X+3 

X+7 X+8 X+9 X+10 

X+14 X+15 X+16 X+17 

X+21 X+22 X+23 X+24 

 

這樣最後選出的四數相乘結果都會

是「A×B×C×D×E×F×G×H」。因此 ，

只要任意找 8 個數 ，讓它們的乘積為

520520 ，就可以完成這個神奇的魔術。

5.創意無限

發揮創意 ，請讀者試著自己設計一個

5×5 的表格 ，使它透過上述操作（加

法和乘法）後 ，可以得到結果 1314( 一

生一世 )（參附註二）。

這個魔術的推廣 ，還可以根據觀眾的

心智年齡——透過表格格數（3×3 、

4×4 、5×5 、……）的增減和數字大小

的變化—— ，來調整難易度 。例如針對

低年級的小朋友 ，可以使用小一點的數

（1 ～ 8），以及使用 3×3 表格 ，製作

一張魔術卡 。如果小朋友的爺爺或外

公快要過 70 歲生日了 ，也可以教導他

們製作一張和或積為 70 的魔術卡 ，這

樣肯定會讓爺爺或外公開心的…… 。

也可以和英文的教學相結合 ，讓學生熟

悉數字的英文拼寫 。例如製作一張魔術

卡如下，老師可以寫一張小紙條預測

結果 ：一百億（10,000,000,000）ten 

thousand million 。然後讓學生在不同

行不同列選出三個數相乘（請學生把該

數有幾個零數清楚）起來 ，並要求學生

把結果拼讀出來 ，有趣吧！

       one                                 ten                                  one thousand

one hundred	         one thousand	            one hundred thousand

ten thousand	    one hundred thousand	                  ten million
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動 ，例如選出 19 、28 。請觀眾把這四個

數相加起來得 ：6+11+19+28=64 。於是

表演者把寫好的紙條拿出來核對 ，完成

精彩的預言術！

月曆的原理和上面雷同 。其構造可以

統合為下表 ，看得出來不管怎麼選 ，只

要在不同行不同列選出四個數 ，其總和

永遠保持為 4X+48 。因此 ，當觀眾一開

始把 4×4 方陣的 16 個數圈選好後 ，表

演者瞄到左上角第一個數 X ，僅需將它

乘以 4 ，再加上 48 即可 。

綜合本篇設計內容 ，筆者在推理過程

中 ，運用了特殊化 、一般化 、類比和連

結等解題方法 ，而實際教學時我們也鼓

勵老師能盡量提供機會讓學生們猜想 ，

以及經歷探究發現的過程 ，這些都是數

學教學中最富有魅力的部分 。牛頓說 ：

「沒有大膽的猜想 ，就作不出偉大的

發現 。」在幾千年的歷史長河中 ，數學

家們不斷進行猜想 ，提出猜想 ，證明猜

想 ，或者為猜想所困 ，但這些都推動了

數學的發展 。盼望這個活動設計能讓教

學者與學習者 ，同感有趣 、好玩 ，又能

帶來驚奇和愉悅效果！同時也在理性

與感性之間獲得平衡與成長！

 5 

 
 
 
 
 
六、月曆銘心 

另外，還有一個玩法，事先準備好一份月曆，讓觀眾在整份月曆中任意挑選

一個 4×4的方陣，把這 16個數圈起來。例如左下表所示，觀眾選了月曆上以 4
開頭的方陣。這時表演者就在紙條上寫下預言「64」，再將預言紙摺好。 

 

 

 

 

 

 

然後和上述的魔術規則一樣，請觀眾在第一列中任選一個數，例如 6，接著劃去
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好的紙條拿出來核對，完成精彩的預言術！ 
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註1
【求證】

符合這種選數規則：同行同列只能選出一個數的

n×n表格，其任意的行與行之間、列與列之間都有

等差關係。簡化證明，我們以3×3格為例證明於

下：

【證明】

設對角線上一組數分別為x、y、z，其餘格數則分

別設為a、b、c、d、e、f，如右上表所示，

根據同行同列只能選出一個數的條件，且數字和

要為定值，

可以列式如下：

x＋y＋z＝a＋b＋z    b－x＝y－a

d＋y＋e＝a＋c＋e    y－a＝c－d

x＋y＋z＝c＋f＋x    y－f＝c－z

b＋f＋d＝e＋y＋d    b－e＝y－f

同理：

 a－x＝y－b

 y－b＝f－e

 d－a＝c－y

 c－y＝z－f     

亦即：任意的行與行之間、列與列之間都有等差

關係。故得證。

註2
【流行語參考】

2599（愛我久久）、1392010（一生就愛你一

人）、3399（長長久久）、584（我發誓）、361

（想念你）、25184（愛我你發誓）、53719（我

深情依舊）（笑話：我疝氣依舊）、246437（愛是

如此神奇）、74839（其實不想走）、25609（愛我

到永久）、1930（依舊想你）、530（我想你）、

1314（一生一世）、1314920（一生一世就愛

你）、584520（我發誓我愛你）。

【參考書目】

林壽福˙吳如皓（2009）《數學魔術—27個數學

概念奇蹟》，臺北市：尖端出版社。

林壽福、吳如皓　 臺北市興雅國中教師 
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盼望這個活動設計能讓教學者與學習者，同感有趣、好玩，又能帶來驚奇和愉悅

效果！同時也在理性與感性之間獲得平衡與成長！ 
 
註 1 
求證：符合這種選數規則：同行同列只能選出一個數的 n×n表格，其任意的行與

行之間、列與列之間都有等差關係。簡化證明，我們以 3×3格為例證明於
下： 

 
【證明】 
設對角線上一組數分別為 x、y、z，其餘格數則分別設為 

a、b、c、d、e、f，如右下表所示， 
根據同行同列只能選出一個數的條件，且數字和要為定值， 
可以列式如下： 
x＋y＋z＝a＋b＋z    b－x＝y－a 
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b＋f＋d＝e＋y＋d    b－e＝y－f 
同理： 
 a－x＝y－b 
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 d－a＝c－y 

c－y＝z－f      
亦即：任意的行與行之間、列與列之間都有等差關係。故得證。 

 
註 2 
【流行語參考】 

2599（愛我久久）、1392010（一生就愛你一人）、3399（長長久久）、584（我發

誓）、361（想念你）、25184（愛我你發誓）、53719（我深情依舊）（笑話：我疝

氣依舊）、246437（愛是如此神奇）、74839（其實不想走）、25609（愛我到永久）、 

1930（依舊想你）、530（我想你）、1314（一生一世）、1314920（一生一世就

愛你）、584520（我發誓我愛你）。 

【參考書目】 

林壽福˙吳如皓（2009）《數學魔術—27個數學概念奇蹟》，臺北市：尖端出版
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