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一、愛的默契

這一篇文章要介紹「心心相印」這個

數學魔術 。也就是你選的牌和對方選的

牌在最後一起翻開的時刻 ，會出現 ：

兩顆愛心一起出現的巧合 。

代表心心相印的難得默契！！

魔術的操作是這樣的 ，表演者先拿出

某一張藍色牌蓋在桌上 ，並對觀眾說 ：

「這張牌代表我的心情」。接著拿出另

外一副紅色牌給觀眾 ，要請觀眾在這整

副撲克牌中 ，挑其中一張來代表她的心

情 。而觀眾的挑選方法是 ：先請觀眾在

心中任意選定 10 ～ 54 裡的一個二位

數 ，接著請觀眾將十位數字與個位數字

加起來 ，再用原來的二位數減掉「十位

數字與個位數字的和」。請觀眾把最後

算出來的結果記起來 。例如 ：最後這個

數字是 X ，就請觀眾取出這副牌的第 X

張 ，這張便是代表觀眾心情的牌 。把一

開始自己選的牌和觀眾選的牌一起翻

開 ，就會出現兩張一樣的紅心 A！

二、用「心」準備

要事先準備好一張自己的牌（紅心

A）與另一整副紅色的牌 ，而紅色的那

一副牌要丟掉4張牌 ，換成4張紅心A 。

也就是 ，這副紅色的牌裡一共要有 5 張

紅心 A 。把這五張紅心 A 分別放在這副

牌的第 9 張 、第 18 張 、第 27 張 、第 36

張與第 45 張的位置 。因為任意二位數

減掉其「十位數字與個位數字的和」，

結果必為 9 的倍數 。所以 ，觀眾一定會

拿到紅心 A！

三、永恆的保證

任意一個兩位數 ，可以假設其十位數

為 A 、個位數為 B ，則如下表所示 ：
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任意一個兩位數，可以假設其十位數為 A 、個位數為 B，則如下表所示： 

 

十位數 個位數 二位數 表示法 

2 8 28 2×10+8 

A B AB A×10+B＝10A＋B 

若將這二位數減去其「個位數字」，再減去「十位數字」，例如♀：28-8-2＝18。 

寫成一般式 10A+B-A-B＝9A（A＝1、2、3、……、9），必定會是 9的倍數。

所以魔術師只要事先將排序為 9的倍數的所有牌放入紅心 A，則無論觀眾指定什

麼二位數字的牌，都會抽中紅心 A。 

 上段的原理說明，適合針對正在學代數或已經學過代數的學生。對於年齡更

小的孩童，則可以讓他們實際動手操作，經歷「二位數減去十位數字與個位數字」

運算和觀察 pattern（規律）的過程，如下表所示： 

二位數 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 

二位數減去 

十位數與個位數 9 9 9 9 9 9 9 9 9 9 
二位數 20 21 22 23 24 25 26 27 28 29 

二位數減去 

十位數與個位數 18 18 18 18 18 18 18 18 18 18 
二位數 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 

二位數減去 

十位數與個位數 27 27 27 27 27 27 27 27 27 27 
二位數 40 41 42 44 44 45 46 47 48 49 

二位數減去 

十位數與個位數 36 36 36 36 36 36 36 36 36 36 
二位數 50 51 52 55 54 55 56 57 58 59 

二位數減去 

十位數與個位數 45 45 45 45 45 45 45 45 45 45 
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若將這二位數減去其「個位數字」，

再減去「十位數字」，例如♀ ：28-8-2

＝ 18 。

寫成一般式10A+B-A-B＝ 9A（A＝ 1 、

2 、3、……、9），必定會是 9 的倍數 。

所以魔術師只要事先將排序為 9的倍數

的所有牌放入紅心 A ，則無論觀眾指定

什麼二位數字的牌 ，都會抽中紅心 A 。

上段的原理說明 ，適合針對正在學代

數或已經學過代數的學生 。對於年齡

更小的孩童 ，則可以讓他們實際動手操

作 ，經歷「二位數減去十位數字與個位

數字」運算和觀察 pattern（規律）的

過程 ，如下表所示 ：

探索過後 ，接著問問他們發現了什

麼？而這個發現的結論 ，還能推廣至

60 ～ 99 的二位數嗎？這樣的進行方

式 ，學生會比較有感覺 。

四、預言成真

如果不使用撲克牌來玩 ，這個魔術還

有另一個不同的呈現方式 。在學生計算

完「二位數減去十位數字與個位數字」

後，請他根據運算的結果（數字）選定

一個相應的圖案，如下頁表格所示，一定 

是 ♠5 。再請他以鉛筆將 ♠5 圈起來 ，或

使用一枚硬幣壓住它 ，表演者接著揭曉

自己開始時的預言牌—♠ 5 。兩者正好

match ，真是令人難以忘懷的默契啊！

也可以將表格內容的設計權交給學

生 ，讓他們展現創意 ，畫上自己喜歡的

圖案 ，老師只需提供空白表格即可 ，參

附件一 。

數感好的讀者也許會問 ，這個魔術原

理所蘊含的不變性 ，還可以推廣到三位

數 、四位數 、……甚至 N 位數嗎？答案
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是肯定的 。相關的代數證明 ，請參附件

二 。底下我們分別再介紹兩個推廣至三

位數和四位數的魔術 ，請讀者仔細閱

讀！

五、延續的默契

表演者跟觀眾說 ：「請你隨意寫出一

個三位數 。把這個數的各位數字加起

來 ，再用你寫下的三位數減去這個和 。

在所得的差當中 ，你任意蓋住一個不等

於 0 的數字 ，再把剩下的數字告訴我 。

我馬上能猜出你蓋住的數是多少？」這

叫做「心一點靈」！

例如觀眾寫的數是 567 。接著他將三

個數字求和：5 ＋ 6 ＋ 7 ＝ 18 ；再用原

數 567 減去 18 得 ：567 － 18 ＝ 549 。

他將 4 蓋住 ，告訴表演者剩下的數字是

5 、9 。表演者稍加思索 ，便心有靈犀的

說 ：「你蓋住的是 4 。」

魔術能成功的關鍵 ，與前面原理是一

致的 。因為任意一個三位數 ，減去它自

身的數字和後 ，所得的差必定也是 9 的

倍數 。由於觀眾蓋住的是不為 0 的數 ，

而5＋ 9＝ 14 ，因此14只要再加上4 ，

就等於 18（比 14 大 、最小的一個 9 的

倍數），所以蓋住的一定是 4 。假定觀

眾減完後 ，報出的數字是 5 、4 ，而 5 ＋

4 ＝ 9 ，正好是 9 的倍數 ，那麼可以肯

定觀眾蓋住的一定是 9了 。

六、靈犀相通

至於另一個四位數的魔術 ，可以這樣

進行 。表演者轉過身去 ，請觀眾悄悄寫

下一個四位數 ，而 4 個數字分別用 4 張

紙牌代替 。接著請觀眾將這個四位數減

去 4 個數字和（結果也將是一個 9 的

倍數）。再請觀眾悄悄的選擇一副牌中

的 4 張牌 ，構成計算結果的數值 ，其中

本
月
專
題

數
學
魔
術



17

科學研習 51-5

個位數字用黑桃 、十位數字用梅花 、百

位數字用方塊 、千位數字用紅心 ；若有

0 出現 ，則用人頭牌代替 。表演者請觀

眾把 4 張牌中的某一張點數牌藏到口袋

裡 ，其餘的 3 張牌陳列在桌上 。例如下

圖這三張 ：

然後表演者轉過身對著這三張牌感應

一下 ，便能靈犀相通的宣布 ，藏在觀眾

口袋裡的是什麼牌（包括花色和點數）！
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讀到這裡 ，相信魔術的秘密讀者已

經明白了 。因為 4 張牌中缺少的花色

（紅心 、方塊 、梅花 、黑桃）馬上看

得出來 ；至於點數 ，只要依桌上剩餘

的牌點和再加多少點 ，即可湊到 9 的

倍數 ，來判斷就可以了 。而如果剩餘

的點數和正好是 9 的倍數 ，那麼缺少

的就是 9 ，不可能是一個 0 ，因為在口

袋裡的這張牌要求是放「點數牌」，

而不是一張人頭牌 。而在上述的例子

中 ，2+4+1=7 ，而 7 只要再加上 2 ，就

等於 9（比 7 大 、最小的一個 9 的倍

數），所以蓋住的牌點數一定是 2 。又

花色一定是桌上所缺少的梅花 ，所以

觀眾拿走的一定是梅花 2 。注意！揭

曉答案時 ，記得先報點數 ，再報花色

才會比較神奇！

綜合上面內容 ，筆者企圖透過魔術

的驚奇效果 ，想讓讀者經歷一個 9 的

倍數的概念學習 ，或者進行一場愛情

告白的模擬 ，除了藉此激發學習數

學的動機 ，以及分享學習數學的樂趣

之外 ，我們也想發展讀者感知和發現

pattern 的能力 。如果教師想將這個

設計實際用在教學現場時 ，我們也建

議能配合原書（參考書目）學習單

的佈局 ，提供猜想的機會和條件給學

生 ，以及為學生進行猜想和探索發現

的演示 。
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附件1　「心心相印」空白表格

附件2

【求證】

任意一個N位數，在減去其「各位數字總和」之後，必

定是9的倍數。

為了降低證明的複雜度，我們就以三位數當作例子。

【證明】

假設一個三位數其百位數字、十位數字、個位數字分

別為a、b、c，則此三位數可以寫成：100a＋10b＋c。

依題意得知：100a＋10b＋c－（a＋b＋c）＝99a＋9b

＝9×（11a＋b）

結果為9的倍數，故得證。
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