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編按：本刊開闢「森棚教官的數學題」專欄，邀請國立臺灣師範大學數學系游森棚教

授撰文，每期介紹一個簡單的數學小問題，這些小問題都有發展成國小或國中科展的潛

力，可以當作學生探索的起點。希望讀者在解題的過程中除了享受解題的快樂之外，更能

有發現與探索數學的經驗，一窺數學的美妙。

（如果你對本期的數學題目有何想法及回饋，歡迎來信 article@mail.ntsec.gov.tw）

小志在書上看到一段敘述：「一個數列如下定義，前三項是 a1 = 1, a2 = 1, a3 = 2，從第

三項以後開始，每一項都由之前的三項按照以下的規則產生：

an an−3

1
(an−2 an−1 + 3)，

則這個整數數列⋯⋯」。

小定說：「這很奇怪啊，因為有一個 an−3在分母，你怎麼知道除得盡呢 ?」

但不管如何，小志試了一下，得到這個數列是

1, 1, 2, 5, 13, 34, 89, 233, 610, ⋯⋯

還真的都是整數。

小定說：「這很難說吧，如果改成：

an an−3

1
(an−2 an−1 + 2)

得到：

1, 1, 2, 4, 10, 21, 53, 
223
2

, 
563
2

, ......

雖然前幾項是整數，後面就跑出分數了。所以你怎麼知道不會跑出分數？」

到底誰對？你能找出一般的規則嗎？
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